
Matematička analiza

Ishod 3



Tablica osnovnih integrala

න𝑥𝑛 𝑑𝑥 =
𝑥𝑛+1

𝑛 + 1
+ 𝑐, 𝑛 ≠ −1

න
1

𝑥
𝑑𝑥 = ln |𝑥| + 𝑐

න𝑒𝑥𝑑𝑥 = 𝑒𝑥 + 𝑐

න𝑎𝑥𝑑𝑥 =
𝑎𝑥

ln 𝑎
+ 𝑐

නsin 𝑥 𝑑𝑥 = −cos 𝑥 + 𝑐

නcos 𝑥 𝑑𝑥 = sin 𝑥 + 𝑐

න
1

cos2 𝑥
𝑑𝑥 = tg 𝑥 + 𝑐

න
1

sin2 𝑥
𝑑𝑥 = −ctg 𝑥 + 𝑐



Pravila Integriranja

1. න𝑘 ⋅ 𝑓 𝑥 𝑑𝑥 = 𝑘 ⋅ න𝑓 𝑥 𝑑𝑥

2. න 𝑓 𝑥 ± 𝑔 𝑥 𝑑𝑥 = න𝑓 𝑥 𝑑𝑥 ± න𝑔(𝑥) 𝑑𝑥



Neodređeni integral

9.1. Odredite slijedeće neodređene integrale:

∫ 𝑥9𝑑𝑥a) b) ∫ 𝑥 𝑑𝑥 c) ∫ 𝑒2 𝑑𝑥

d) ∫ 𝑥 𝑑𝑥 e) ∫
4
𝑥3 𝑑𝑥 f) ∫

1

𝑥3
𝑑𝑥

g) ∫
1

3
𝑥2

𝑑𝑥 h) ∫ 𝑥 𝑥 𝑑𝑥 i) ∫
3

𝑥5 𝑑𝑥



Neodređeni integral

9.2. Odredite slijedeće neodređene integrale:

∫ 10𝑥4𝑑𝑥a)

b) ∫ 3 𝑑𝑥

c) ∫ 𝑥2 + 𝑥 𝑑𝑥

d) ∫
2

𝑥
−

3

𝑥2
𝑑𝑥

e) ∫
7

5
𝑥6 −

2

𝑥
+

1

cos2 𝜋
𝑑𝑥

f)

∫ 𝑥 +
1

𝑥

2

𝑑𝑥

∫ 2𝑥 (3𝑥 + 5𝑥) 𝑑𝑥

g)

h)

∫ 2 + 3𝑥 2 𝑑𝑥



Neodređeni integral

9.3. Odredite slijedeće neodređene integrale:

∫
𝑥 + 𝑥 − 6

𝑥
𝑑𝑥a)

b) ∫
10𝑥 − 5𝑥 + 1

2𝑥
𝑑𝑥

c) ∫
𝑥𝑒𝑥 − 2𝑥 + 3

4𝑥
𝑑𝑥

d) ∫
4𝑥 + 𝑥22𝑥 − 1

2𝑥
𝑑𝑥

e) ∫
sin3 𝑥 + cos2 𝑥

sin2 𝑥
𝑑𝑥

f) ∫
3𝑒2𝑥 − 2𝑒𝑥 + 1

𝑒𝑥
𝑑𝑥



Tablica osnovnih integrala

න
1

𝑥
𝑑𝑥 = ln |𝑥| + 𝑐

න𝑒𝑥𝑑𝑥 = 𝑒𝑥 + 𝑐

න𝑎𝑥𝑑𝑥 =
𝑎𝑥

ln 𝑎
+ 𝑐

නsin 𝑥 𝑑𝑥 = −cos 𝑥 + 𝑐

නcos 𝑥 𝑑𝑥 = sin 𝑥 + 𝑐

න
1

cos2 𝑥
𝑑𝑥 = tg 𝑥 + 𝑐

න
1

sin2 𝑥
𝑑𝑥 = −ctg 𝑥 + 𝑐

න𝑥𝑛 𝑑𝑥 =
𝑥𝑛+1

𝑛 + 1
+ 𝑐, 𝑛 ≠ −1



Metoda supstitucije

න𝑓 𝑔 𝑥 𝑔′(𝑥)𝑑𝑥 =
𝑔 𝑥 = 𝑡

𝑔′ 𝑥 𝑑𝑥 = 𝑑𝑡
= න𝑓(𝑡) 𝑑𝑡



Metoda supstitucije

10.1. Odredite slijedeće neodređene integrale:

∫ 3 + 𝑥 𝑑𝑥a)

b) ∫
1

3
2 − 3𝑥 2

𝑑𝑥

c) ∫
𝑥 𝑑𝑥

1 + 𝑥2

d) ∫
𝑥2 𝑑𝑥

1 + 𝑥3
𝑑𝑥

e) ∫
2𝑥 + 1

𝑥2 + 𝑥 − 3
𝑑𝑥

f) ∫ 3𝑥 𝑒𝑥
2−1 𝑑𝑥



Metoda supstitucije

10.2. Odredite slijedeće neodređene integrale:

∫
ln 𝑥

𝑥
𝑑𝑥a)

b) ∫
𝑑𝑥

𝑥 ln2 𝑥
𝑑𝑥

c) ∫
1 + ln 𝑥

𝑥
𝑑𝑥

d) ∫
𝑒𝑥

𝑒𝑥 + 1
𝑑𝑥

e) ∫
𝑒2𝑥

1 − 3𝑒2𝑥
𝑑𝑥

f) ∫ 𝑒𝑥 2 − 𝑒𝑥𝑑𝑥



Metoda supstitucije

10.3. Odredite slijedeće neodređene integrale:

∫ 4 sin 3𝑥 𝑑𝑥a)

b) ∫ cos 𝑥 sin2 𝑥 𝑑𝑥

c) ∫
cos 𝑥

sin4 𝑥
𝑑𝑥

d) ∫
sin 𝑥

1 + 2 cos 𝑥
𝑑𝑥

e) ∫ ctg 𝑥 𝑑𝑥

f) ∫
sin ln 𝑥

𝑥 cos3(ln 𝑥)
𝑑𝑥



Tablica osnovnih integrala

න
1

𝑥
𝑑𝑥 = ln |𝑥| + 𝑐

න𝑒𝑥𝑑𝑥 = 𝑒𝑥 + 𝑐

න𝑎𝑥𝑑𝑥 =
𝑎𝑥

ln 𝑎
+ 𝑐

නsin 𝑥 𝑑𝑥 = −cos 𝑥 + 𝑐

නcos 𝑥 𝑑𝑥 = sin 𝑥 + 𝑐

න
1

cos2 𝑥
𝑑𝑥 = tg 𝑥 + 𝑐

න
1

sin2 𝑥
𝑑𝑥 = −ctg 𝑥 + 𝑐

න𝑥𝑛 𝑑𝑥 =
𝑥𝑛+1

𝑛 + 1
+ 𝑐, 𝑛 ≠ −1



Metoda parcijalne integracije

න𝑢 𝑑𝑣 = 𝑢 ⋅ 𝑣 − න𝑣 𝑑𝑢



Metoda parcijalne integracije

11.1. Odredite slijedeće neodređene integrale:

න𝑥 sin 𝑥 𝑑𝑥a)

b) න𝑥2 cos 𝑥 𝑑𝑥

c) න𝑥 𝑒2𝑥 𝑑𝑥

d) න
𝑥

𝑒𝑥
𝑑𝑥



Metoda parcijalne integracije

11.2. Odredite slijedeće neodređene integrale:

න4𝑥 ln 𝑥 𝑑𝑥a)

b) න ln 𝑥 𝑑𝑥

c) න ln2 𝑥 𝑑𝑥

d) න
ln 𝑥

𝑥2
𝑑𝑥



Metoda parcijalne integracije

11.3. Metodom parcijalne integracije riješite slijedeće 
neodređene integrale:

න𝑒𝑥 sin 𝑥 𝑑𝑥a)

b) නsin 2𝑥 cos 3𝑥 𝑑𝑥

c) නcos ln 𝑥 𝑑𝑥

d) න
ln 𝑥

𝑥
𝑑𝑥



Newton-Leibnizova formula

න

𝑎

𝑏

𝑓 𝑥 𝑑𝑥 = 𝐹 𝑥 ቚ
𝑎

𝑏
= 𝐹 𝑏 − 𝐹(𝑎)

𝐹(𝑥) je primitivna funkcija funkcije 𝑓(𝑥), tj:

𝐹′ 𝑥 = 𝑓 𝑥 , න𝑓 𝑥 𝑑𝑥 = 𝐹 𝑥 .



Određeni integral

12.1. Izračunajte slijedeće integrale:

න

0

1

3𝑥2 − 4𝑥 + 2 𝑑𝑥a)

b) න

0

2

𝑥 3𝑥 + 2 𝑑𝑥

c) න

1

2
𝑥2 + 1

𝑥
𝑑𝑥

d) න

0

1

𝑥2 + 1 2𝑑𝑥



Određeni integral

12.2. Izračunajte slijedeće integrale:

න

2

3
3𝑥2

𝑥3 − 1
𝑑𝑥a)

b) න

0

6

𝑥 − 3 𝑒𝑥
2−6𝑥𝑑𝑥

c) න

0

𝜋
4
sin 𝑥

cos 𝑥
𝑑𝑥

d) න

𝑒

𝑒2

𝑑𝑥

𝑥 ln 𝑥



Određeni integral

12.3. Izračunajte slijedeće integrale:

න

0

𝜋
2

𝑥 cos 𝑥 𝑑𝑥a) b) න

1

2

3𝑥2 ln 𝑥 𝑑𝑥 c) න

0

1

𝑥 𝑒2𝑥𝑑𝑥

න

𝑎

𝑏

𝑢 𝑑𝑣 = 𝑢 ⋅ 𝑣 ቚ
𝑎

𝑏
− න

𝑎

𝑏

𝑣 𝑑𝑢



Hvala ☺
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