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Ako se elementi ponaviiaiu, . ako medu elementima ima k raziiith takvih da se
prvi element pojavijuje my puta, drugi nz puta.... i k-i element se pojaviie
ny puta, tada je ukupan broj permutaciia jednak

Prema definicii vried 0!
Opet, bitan je redosliled elemenata u nizu!!




image5.png
Kombinacije

Neka je dan skup od n razliéitih elemenata. Svaki podskup od k razlicitih
elemenata naziva se kombinacija. Drugim riegima, govorimo o naginima na
Koje mozemo odabrati k elemenata iz skupa od n elemenata, pri Gemu
redoslijed odabranih elemenata nije bitan

Broj ovakvih kombinacija (. broj podskupova veliine K il mozemo reci broj
natina za odabrati k elemenata) jednak je

[z

Ovaj se broj oznazava () te se zove binomni koeficient (izgovaramo ‘n povrh
k).

Neka svoistva: 1) (1) = (, ™ ) > koristimo ovo svojstvo kad je doni br
veti od polovice gorjeg, tj. kada vrijedi k > 5

()1 ()1
9 (1)
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Vjerojatnost je funkeija koja svakom dogadaju pridruZuje realan broj te ima odredena svojstva,

Naime, vierojatnost je preslikavanje P : F ~— [0, 1] definirano na algebri dogadaja 7, za koje
vrijedi

NP@ =1, P@) =0, (normiranost)
2)ako 4 c B, tada P(4) < P(B), (monotonost)
3)AkosuAiB. dogadaji (tj. enata), tada vrijedi
DY, iukin dogeca C
o

Broj P(4) zovemo vierojatnoséu dogadaja .

swsva: | g pay=1-rpw) Vierojatnost komplementa

s
P(AUB) = P(4) + P(B) - P(4fiB)  vierojatnost unije
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Vjerojatnosni prostor koji se sastoji od konatno mnogo elementarnih dogada zovemo
konaénim vierojatnosnim prostorom. Ako je £ = (wy, s, .., @), vierojatnosti
elementarnih dogadaja oznatavamo s

P1 = P(@1]), p2 = PAwdos P = Pwn])
iza njih vrijedi

>0, p2 >0, pu>0
te

Prtprt o tpa=1

Vjerojatnost nekog dogadaja A dobijemo kao zbroj vierojatnosti elementarnih
dogadajaizA.

Primjerice, ako je A = (w1, wz,wy), tada je P(4) = py +p2 + 1
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Klasi¢ni vjerojatnosni prostor

Klasiéni vierojatnosni prostor je konatni vierojatnosni prostor u kojem je svaki ishod
(elementarni dogadaj) jednako vjerojatan. R
(¢lementarni dogadall jednakio vierolatan.

Tada vierojatnost dogadaja A ratunamo po formuli

= “broy MOGUCIH ishoda (1) " |~ N

(4) = LPOVOUNH shoda Gz 1) |_ 1] |

Kiasitni vierojatnosni prostor jos prepoznajemo po tome kad kazemo da neito radimo
nasumiéno il na sluéajan natin. Te rjeci ukazuju da je svaki ishod pojave jednako
vierojatan
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Geometrijska vjerojatnost

Q.- ogranicen skup totaka na praveu, u a@.

u prostoru

; \
m(Q) - mjera skupa © (moZe biti duljina, povrsina il volumen od £2)
Biramo togku na srecu unutar skupa €. Tada je vierojatnost da ona bude izabrana
unutar njegovog podskupa A jednaka

Gornju formulu moZemo protumatiti na nain da je vjerojatnost mjera povoljnog kroz
mjera moguéeg dijela.
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Uvjetna vjerojatnost dogadaja A, (Gko)je poznato da se ostvario dogadaj B takav da je
P(B) > 0, je broj

w
P(aB) = 702
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Vierjatnost presieka vai) dogad;
P B P(B)-P(AIB),

adnosno, ako zamienimo ulogu siova A8 imamo| P(A T B) = P() - P(BIA).|

Vierojatnost

(BIA) - P(CIAN B).
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hdde e cdhde adt e d sl d Aaaa 2

Dogadali Al B su nezavisni ako vrijedi:
P@AIB)=P@) Wi P(BIA) = P(B).

Znai, dva dogadaja su nezavisna ako pojavijivanie jednog dogadsja ne utjeée/ne

mijenja vierojatnost drugog dogadaia

Lako se vidi da u tom slucajus ako su A B nezavisn vijedi
PANB) = P(A)- P(B).

Tobmuto,
B nezavi

"o

jednakost P(A 1 B) = P(A) - P(B), tada rakljuéujemo da su AT

P Sphue

evAvisvosT]
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Vjeibe 8
Forrtuch  PsTPAJE YJSRo prws 7y
2

b ates
H, PA)= PO PCAH) + PU,) -PCAL4.)

P +24,) = 4
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TeEmTEE TR P E

Broj elemenatafuniiel VA skupa: Ako su 4 | B konaéni skupovi, tada za

broj elemenata unije ta dva skupa vrijedi sliede¢ » *"3 elewenate
S| e A

(AUB) = c(4) + c(B) - (AN B).
o} elemenataluniieRIU skupoya: . __u

c(A\ﬁ:uL')7£(A)+£(B)+c(L‘)fr(AnB)fc(AnE) :(Bn£)+r(AanL‘) % l
De Morganova pravila: |AuU ANB AUBUC=ANBNC

AnNB=AUB ANBNC=AUBUC
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Neka je dano n razlicitih elemenata. Ako sastavljamo nizove duljine k s ovim
elementima, onda se t nizovi nazivalu variiacijama.
Ako se elementi moau ponavliat u nizu, tada je ukupan broj varijaciia jednak
n'nran = n*.
1. 2. 3. k-tomijesto

Ako se elementi ne moqu ponaviai (tada mera vried(i

broj variacila jednak. = (en)
B (=D (=2~ kA1)
L2 s ketomjesto

ma

Takoder, da naglasimo, bitan je redoslijed elemenata u nizull!
Rian e redosflied clomenan ¢
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Neka je dano n elemenata. Ako sastavijamo nizove duline n s tim elementima
(- ako sastaviiamo nizove od svih danih elemenata), tada se t nizovi nazivaju
permutacijama.

_ hu.ﬂzl(

Ako su svi elementi razIiéit, tada je ukupan broj permutacija jednak
B@=1)-@m=2-2-1 = —
12





